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TRUONG THPT BUL HUUNGHIA  PE CUONG ON TAP CUOI KY II. KHOI 12
TO TOAN NAM HOQC 2025-2026
I. NOI DUNG KIEM TRA

Chuong IV:Nguyén ham, tich phén, (mg dung.

Chuong V: Phuong trinh mat phang, duong thang va phuong trinh mat cau.
Chuong VI: Mot s6 yeu t vé xac sudt.
II. CAU TRUC PE VA THOI LUQNG:
+ Thoi gian lam bai 90 phut.
+ Chu triic d&: gdém 3 phan.
Phan 1:(3 diém) 12 cau hoi tric nghiém nhiéu phuong an chon lya.
Phan 2:(4 diém) 4 cau tra 10i ding, sai cho cac khang dinh & cac y: a);b);c);d).
Phan 3:(3 diém) 6 cau tra 1o ngan.
III. PE CUONG ON TAP

Chuong IV: NGUYEN HAM-TICH PHAN-UNG DUNG
A.TOM TAT LY THUYET

I. NGUYEN HAM
1. Pinh nghia
Cho K 1a m¢t khoang, doan hodc ntra khodng cua tap s6 thuc R .
« Cho ham s6 f(x)xéc dinh trén K . Ham s6 F(x) dugc goi 1a nguyén ham cia ham s6 f(x)trén K
néu F'(x) =f(x) vo1 moi x thuoc K.
*Néu F (x) 14 mot nguyén ham ciia ham s f (x) trén K thi moi nguyén ham ctia ham s6 f (x) trén

K déu c6 dang F(x) +Cvoi C la mot hﬁng s0. Vi Véy,

[f(x (x)+C
« Moi ham s6 lién tuc trén K déu c6 nguyén ham trén K Ta co:
jF F(x)+C

2. Tinh chét
Cho f(x),g(x)1a hai ham s lién tuc trén K .

. jigf(x) dx:kjf(x) dx v6i k 1a hang s6 khac 0;
. J-[f(x)+g(x)] dx:jf(x) dx+Ig(x) dx
IS (0)-g(x)] de=[1(x) de-[g(x) dx

3. Nguyén ham mgt s6 ham so so' cap co ban

a+l

*Véi a#1tacd Jx“dx:x +C °Il dx =In|x|+C
a+1 X
1
°J.sinxdx:—cosx+C. . J. ——dx=—cotx+C.
sin” x
1
°J.cosxdx=sinx+C. . _[ —dx=tanx+C.
cos” x
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X

+C.

. , a
e V&i a>0;a#1tacd Iaxdx:

Ina
II. TICH PHAN
1. Pinh nghia
Chof(x) 1a ham s6 lién tuc trén[a; b]. Gia su F(x) la mot nguyén ham cﬁaf(x) trén doan [a; b].

Khi do j‘f(x)dx:F(b)—F(a)

2. Tinh chét
Cho cac ham s6 y = f( ), y= g(x) lién tuc trén doan [a; b]. Ta co:

jkf ) dx = kjf ) dx (k1a hing sd).

. :[[f(x)Jrg(x)]dx=2|:f(x)dx+Jjg(x)dx

L7 (x)-g(x)] dr=] £ (x) de—[g(x) dx
* Gia st m, n, claba $b thuc tuy y thudc doan [a; b],ta co: :ff(x) dx:jf(x) dx+jf(x) dr.

3. Tich phan mét s6 ham sb so cip co ban
b xa+1 b
*Véia #1, ta co: jx“dx:

a

ba+1 _ aa+1

a+1|a B a+1

b
* Véihamsd f(x)= 1 lién tuc trén doan [a; b], ta co: jldx = 1n|x||b =In|b| - In|q|
X X a

a

sinx dx = —cosx| =cosa—cosbh

COS X dx—s1nx| =sinb-sina

QL C— > QY —

b
lién tuc trén [a; b], ta co: J. —
? sin” x

* Véihamsd f(x)=— dx =—cotx|" =cota—coth .
sin” x ¢

* Vi ham s f(x)= lién tuc trén [a;b] , ta co:

cos” x

b
1 b

I 5 dx=tanx| =tanb —tana;
2 COS”™ X “

*V6ia>0, a#1,tacd

R
N}
=
&
|
N}

“In a‘a - Ina
4. Ung dung
« Chohamsd y=f (x) lién tuc trén doan [a;b] . Khi d6, dién tich S cta hinh phang gidi han boi dd

thi ham s6 y = f(x) , truc hoanh va hai duong thing x=a, x=5 1a
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S:j|f(x)|dx.

« Cho cac ham s6 y = f(x),y = g(x) lién tuc trén doan [a;b]. Khi d6, dién tich hinh phing gii han

boi d thi cua cac ham sb y = f(x),y = g(x) va hai duong thang x =a,x =5 la

=11l

« Cit mot vat thé boi hai miat phing vudng goc véi truc Ox tai x =a va x =b (a <b). Mot mit phing
tuy y vudng goc voi Ox tai x (a <x<b) cit vat thé do theo hinh phang c6 dién tich 1a S(x). Gia sir
ham s6 S(x) lién tuc trén [a;b] . Khi @6, thé tich ¥ cua phan vat thé gii han boi hai mat phing trén

duogc tinh boi cong thire
b

V=[S (x)x.
« Chohamsb y= f (x) lién tuc, khong dm trén doan [a;b] . Hinh phing (H) giéi han bai d6 thi ham
) y=f (x) , truc hoanh va hai duong thfmg x =a,x =b quay quanh truc Ox tao thanh mdt khéi tron
xoay c6 thé tich bang

b
2
V= ﬂj[f(x)] dx .

BAI TAP LUYEN TAP

1. TRAC NGHIEM
MB&i cau thi sinh chi chon mot phuong 4n.
Céu 1. [MP1] Phét biéu nao sau day 1 dang?

A, IF'(x)dx:F(x)+C. B. J.F(x)dx:F'(x)+C.
C. J.F(x)dx=F(x)+C. D.IF'(x)dx:F'(x)+C.
Céau 2. [MP1] Phét biéu nao sau day 1a dung?
A. J‘e_”dx:e_” +C. B. Ie‘“dxz—le_“ +C.
3
C. Ie_3xdx = le’“ +C. D.je‘”dx = —le_“.
3 3

Céu 3. [MP1] Cho ham s y = f(x) lién tuc trén doan [a; b]. Goi D 1a hinh phing gi6i han voi d6
thi ham sb y = f(x) , truc hoanh va hai duong théng x=a,x=b (a < b) . Tinh thé tich khéi tron xoay
duoc tao thanh khi quay D quanh truc hoanh la

A. V=7rjj|:f(x):|2dx. B. V=27rj:|:f(x)]2a’x.

C. V:ﬂzi[f(x)]zdx. D.V:ﬁzif(x)dx.

Céu 4.[MP2] Cho ham s y = f (x) ¢6 dd thi nhu Hinh 2. Goi S 1a phan dién tich hinh phang duoc to

mau. Phat biéu nao sau day la dung?
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-0,5

A S= j f(x)dx. B. S:Tf(x)dx.

D.S = —Off(x)dx.

Cau 5. [MP1] Goi H 1a hinh phang giéi han bai d6 thi ham sd y = 1 , truc hoanh va hai duong thang
X

x=1, x=4.Thé tich ¥ cta khdi tron xoay tao thanh khi cho hinh phing H quay quanh truc Ox 1a
4 4
1
AV =x[—dx. B.V:jizdx.
1 X X

t1 t1
C.V=n|—dx. D.V=r*|—dx.
Jl-xz Jl-x2

Céu 6. [MP1] Goi D 14 hinh phang gi6i han boi db thi ham s6 y =—sinx, truc hoanh va hai duong
thang x=0, x=7 . Thé tich ¥ ctia khéi tron xoay tao thanh khi cho hinh phang D quay xung quanh

truc Ox la

A. V=7t“sinx|dx. B. V=7t'7|zsin2xdx.
0 0

C. V:nj(—sinx)dx‘. D. V:nzjfsinz xdx.
0 0

Cau 7. [MD1] Goi H la hinh phéng gi6i1 han boi dd thi ham s y= \/; , truc hoanh va hai duong théng
x=1, x=2.Thétich ¥ cuakhdi tron xoay tao thanh khi cho hinh phang H quay xung quanh truc Ox

1

A. V=7rj.\/;dx. B. V:nzfxdx.
1 0

C. V:nzj.\/;dx. D. V:njxdx.
1 1

Cau 8. [MDP1] Goi S la dién tich hinh phéng duogc to dam trong Hinh 3. Cong thuc tinh S 1a
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L

2 2

A. S=jf(x)dx+jf(x)dx. B. S=:1[f(x)dx—ff(x)dx.

1 1

2 2
C. S={f(x)dx. D. S =-[f(x)dx.
-1 -1
Céu 9. [MDTH] [(2x)” dx bing:
V241 V2 2+ V2
2 2 2
A e B2 e o ¢ D. (2x)" +C
V2 +1 V241 In(2x)
X X ?
Céau 10. [MDTH] J-(sin5+cos5j dx bﬁng:
X X ?
A. x—cosx+C. B. (—cosa+sin5j +C.
1 X X 3
C. —(sin—+cos—j +C. D. x+cosx+C.
3 2 2
Cau 11. [MPTH] j (" +e)dx bang:
1 ex+1 672x+1
A.e" =2 +C. B.e"+e¢>™+C. C.e"—=e > +C. . + +C
2 x+1 —2x+1
2
Cau 12. [MDTH] I(cos%j dx bing:
) 1 xY .X ? 1 1 .
A. x+sinx+C. B. =|cos=| +C. C.|sin=| +C. D.—x+—sinx+C.
3 2 2 2 2
Cau 13. [MPTH] j (5“ —6e2jdx bing:
1 X X x+1 —2x+1
A —te? i B2 4126 24C. Ce—2e74+C. DL+ ic
2 2In5 x+1 2x+1

Céu 14. [MPVD] Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi y= f'(x) cit truc Ox tai ba diém c6 hoanh d6

a <b < c¢ nhu Hinh 4. Ménh dé nao sau day 1a dung?
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v=r"(x)

a\//b c\ x
A. f(c)>f(a)>f(b). B. f(c)>f(b)>f(a).
C. f(a)>f(b)>f(c). D. 1 (b)> f(a)>f(c).

Cau 15. [MPTH] Vi khuan E.coli séng chu yéu o duong rudt va co ) lugng l6n nhét trong hé vi sinh
vét cta co thé . Mot quﬁn thé vi khuén E. coli dugc quan sat trong diéu kién thich hop, co tdc do sinh
truong duoc cho béi ham sd f(t) =480.2"In2. Trong d6 ¢ tinh bang gio (t > 0), f(l‘) tinh bang
ca thé/gio (Nguon: R Larson and B.Edwards,Calculus 10e, Cengage). Biét tai thoi diém bat dau quan
sat, s6 lugng ca thé duoc wdc tinh mot cach chinh xac khoang 480 ca thé. Ham sb biéu thi s6 lugng ca
thé theo thoi gian # la:

A. F(t)=480.2"+In2 B. F(1)=480.2"
C. F(1)=480. 2 D. F()=480.2 1 C
In2 In2
2. PHAN PUNG SAl

Trong mdi y a) b) ¢) d) & mdi ciu thi sinh chon diing hoic sai.
Ciu 16. [MPNB] Cho f'(x) la ham s6 lién tuc trén R

a) If(x)dx:f'(x)+C. b) jf'(x)dx:f(x)+C.

c) jf'(x)dxzf(x). d) jf"(x)dx :f'(x)+C.

Céu 17. [MPTH]  Gia sit v(7) 1 phuong trinh van téc ciia mot vat chuyén dong theo thoi gian ¢
(gidy), a(t) 1a phuong trinh gia toc cua vat do chuyén dong theo thoi gian ¢ (gidy).

a)j t)dt =v(t)+C. b)j t)dt=a(t)+C.

¢) j )+ C. d) J' )+C.

Cau 18. [MDTH] Giasu v(t ) 1a phuong trinh vén téc cia mot vat chuyén dong theo thoi gian ¢
(gidy), a(t) 1a phuong trinh gia toc cua vat d6 chuyén dong theo thoi gian ¢ (gidy). Xét chuyén dong
trong khoang thoi gian tir ¢ (gidy) dén b (giay).

a)ja(t)dtzv(b)—v(c). b) jv(t)dt:a(b)—a(c).
c) j )dt— — (b) d) j.v'(t)dtzv(b)—v(c).

Cau 19. Cho vét thé tron xoay nhu Hinh 5.
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a) Vat thé duoc tao thanh khi cho hinh phang gi¢i han boi d6 thi ham sé y = f(x) va hai duong thing
x=a,x=>b quay quanh truc Ox.
b) Vay thé dugc tao thanh khi cho hinh phing gi¢i han béi d6 thi ham s6 y = f(x), truc hoanh va hai

duong thang x =a,x=b quay quanh truc Ox .
b
¢) Thé tich cta vat thé duoc tinh theo cong thirc ¥ = 7Z'I f (x) dx .

2

b
d) Thé tich ctia vat thé dugc tinh theo cong thic V =7 .[ [ f (x)] dx .

Cau 20. Tai mot khu di tich vao ngay 18 hoi héng nam, toc do thay doi lugng khach tham quan dugc
biéu dién bang ham s Q' (¢) =4+’ —72¢* +288¢ , trong d6 ¢ tinh bang gid

(0<¢<13), Q'(t)tinh bang khach/gio . Nguon: R.Larson and B. Eawads, Calculus 10e, Cengage).
Sau 2 gi¢ da c6 500 nguodi co mat.

a) Luong khach tham quan duoc biéu dién bai ham s6 O(¢) =1* —24¢ +1441>.

b) Sau 5 gio lugng khach tham quan 1a 1325 nguoi.

¢) Lugng khach tham quan 16n nhat 1a 1296 ngudi.
d) Téc d6 thay d6i luong khach tham quan 16n nhit tai thoi diém ¢ =6.

3. TRA LOI NGAN
1 Ax-2

Cau 21. dx c6 gia tri bang bao nhiéu? (viét két qua dudi dang sé thap phan va lam tron dén

2x
0

hang phan muoi). PS: 0,1

Cau 22. Chohamsb F(x) 1a mot nguyén ham cua ham so f (x)= (x2 —2)(2x+1) va F(-1) :% .
Tinh F (—%) (viét két qua dudi dang s thap phan va lam tron dén hang phan tram). PS: 0,49
Ciu 23. Cho @6 thi ham s6 y = cosx va hinh phang duoc t6 mau nhu Hinh 6. Tinh dién tich

hinh phang d6 (viét két qua dudi dang s6 thap phan va lam tron dén hang phan mudi).
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bS: 4,7
Cau 24. Cho khéi tron xoay nhu Hinh 7. Tinh thé tich ctia khdi tron xoay duoc tao thanh boi
hinh phang cho ¢ Hinh 7 khi quay quanh truc Ox (viét két qua dudi dang s6 thap phan va 1am tron dén
hang phan mudi).

yh
0z
= []
HE
i
1k
G'ﬁ-‘_ :“ I*
‘r“‘ : :
S Vi
-‘*-"'hiyl
pS: 1,57 Hinh 7
Cau 25. Cho g(x)=[f(¢)dt,(0<x<7) trongdo f(t) 1a ham s6 c6 do thi nhu Hinh 8. Tinh
0
g(3).
fJL
. Wi
1
ol | ! 't
Hinh 8
bS: 7
Cau 26. Mot vat duge ném 1én tir dd cao 300 m véi véan toc duge cho boi cong thirc

v(t) =-9,81t+ 29,43(m/s) (Nguon: R.Larson anh B. Edwards, Calculus 10e, Cengage). Goi

h(¢)(m) 1a d¢ cao cua vit tai thoi diém #(s). Sau bao lau ké tir khi bit dau duge ném 1én thi vat d6

cham dat (1am tron két qua dén hang don vi cia mét)? PS: 11
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Cau 27. Cha mdt trung tAm thuong mai mubn cho thué mot sé gian hang nhu nhau. Ngudi do

mubn tdng gid cho thué ciia mdi gian hang thém x (triéu dong) (x=0). Téc do thay doi doanh thu tir

cac gian hang d6 duoc biéu dién boi ham s6 T "(x)=—20x+300, trong d6 7"(x) tinh bang triéu dong

(Nguon: R.Larson anh B. Edwards, Calculus 10e, Cengage). Biét rang néu ngudi d6 ting gia thué cho

moi gian hang thém 10 tri¢u dong thi doanh thu la 12 000 tri¢u dong. Tim gid tri cua x dé nguoi do co

doanh thu la cao nhat? DPS: 15

Céu 28. Mot vat chuyén dong véi gia téc duge cho boi ham sb a (t)=5cost (m / s2) . Lac bat dau

chuyén dong vat co van tbc 2,5 m/s. Tinh gia tdc cua vat tai thoi diém van tdc dat gia tri 16n nhét

trong 7 (s) dautién. DS: 0

Céu 29. Cho ham s F(x) 12 mot nguyén ham caa ham s6 f(x) =3x" —4x+1 va F(Z) =2. Tinh

F(3). PS:12

Cau 30. Biét rang y = F(x) la mot nguyén ham ctia ham sd y = f(x). D6 thi cia ham s6 y = f(x)
dugc biéu dién trong hinh bén dudi.

: y = f(z)

/—2 ONEBI1L =

Biét rang dién tich cac phan hinh phang 4 va Blanlugtla S, =5,S, =2. Néu F(-2)=1 thi
F(1) bang bao nhiéu? PS: 4

DAP AN:
1A 2B 3A 4D 5C 6B 7D SB 9B 10A
11C | 12D | 13B | 14A | 15B | 16.SDSD | 17.DSSD | 18.DSSD | 19.SDSD | 20.SDSD

Chuong V: PHUONG TRINH MAT PHANG-DUONG THANG-MAT

, CAU
1. TRAC NGHIEM ON TAP CHUONG V

Cau 1. Trong khong gian Oxyz , cho mit phang (P) :3x+2y—z+2=0. Véc-to nao dudi day la mot
véc-to phép tuyén ciia (P)?
A.m, =(2-12). B. n,=(3;2;1). C. n,=(3;2;2). D. n =(32-1).
Céu 2. Trong khong gian Oxyz , cho mit phang (P) :4x—6y—2z+1=0. Véc-to nao dudi day la mot

véc-to phap tuyén cua (P) ?
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A, my=(25-3;-1). B. n, =(-6;-2;1). C. n,=(3;2;2). D. 7 =(3;2;-1).
Céu 3. Trong khong gian Oxyz , cho mat phang (a) :3x+2y—-4z+1=0. Vecto nao dudi day la mot
vecto phap tuyén cua (a) ?

A. m, =(3;2:4). B. n,=(2;-4;1). C.n =(3;-4:1). D.n,=(3;2;-4).

Céu 4. Trong khong gian Oxyz , cho mit phang (P) di qua diém M (2;2;1) va c6 mot vecto phap tuyén
n= (5;2;—3) . Phuong trinh mit phang (P) la

A.5x+2y-3z-17=0. B.2x+2y+z-11=0.C. 5x+2y—-3z-11=0.D. 2x+2y+z—-17=0
Céiu 5. Trong khong gian Oxyz , cho mit phang (a) :2x— y+2z—2=0.Diém nio sau dy thudc (a) ?

A. O(L-2;2). B. N(L-1-1). C. P(2-1;-1). D. M(LL-1).
Cau 6. Trong khong gian Oxyz , cho mit phang (P) di qua diém M (2;2;1) va c6 mot vecto phap tuyén

n= (5;2;—3) . Phuong trinh mit phang (P) la

A.5x+2y-32z-17=0. B.2x+2y+z-11=0.C. 5x+2y-32z-11=0.D. 2x+2y+2z-17=0.
Céu 7. Trong khong gian Oxyz , cho mit phang (a) :2x— y+2z—2=0.Diém nio sau dy thudc (a) ?

A. O(1,-2;2). B. N(L,-1;-1). C. P(2-1;-1). D. M (L;1;-1).

x-2 y+4 z-1

Cau 8. Trong khong gian Oxyz cho duong thing d : . Mot vecto chi phuong cua

duong thfmg d coétoadola
A. (-L13). B. (2;-4:1). C. (L1;3). D. (2;4;1).

x—-2 y+4 z-

Cau 9. Trong khong gian Oxyz cho duong thing d : ! . Mot vecto chi phuong cua

duong thang d c6 toa do 1a
A. (L-1;-3). B. (2;-4:1). C. (L1;3). D. (2;4;1).
Ciau 10. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz , phuong trinh nao duéi day 1a phuong trinh mat phang
di qua diém M (1;2;-3) va c6 mot vecto phap tuyén n =(1;-2;3).

A. x-2y+3z+12=0. B. x-2y-3z-6=0.C. x—-2y+3z-12=0.D. x-2y—-3z+6=0.

Céu 11. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d : x;I =Y _53 _ 22 Vecto ndo dudi day la vecto
chi phuong cua duong thang d
A u=(1;3;-2). B. u=(253). C. u=(2-53). D. u=(1;32).
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CAu 12. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz , cho hai diém M(l; -2; 1) , N(O; L 3). Phuong trinh

duong thang qua hai diém M, N 1a

—
N

I
w

1 y- ) —
x+l_y-3_:z c. X _y-l_ ,D,%__l

x+l y-2 z+1
-2 1 -1 03 2

A. . B.
-1 3 2 1
Céu 13. Trong khong gian Oxyz , cho hai diém M (3;-2;1), N(1;2;3). Phuong trinh duong thing MN

la
x=1+t¢ x=1+t¢ x=-1+t¢ x=1+t¢
A.qy=-2+2tteR. B.{y=2-2t,teR. C.<y=-2-2t,teR.D.{y=2 ,teR.
z=—-1+3t z=3-t¢ z=-3-t z=3+t

Cau 14. Trong khong gian Oxyz , phuong trinh tham sb ciia duong thang A di qua A(3;— 2;1) va vudng

gbc v6i mit phing (P):—x+2y-2z+1=0 la

x=3-1t x=1+3¢ x=-3-1¢ x=3-1¢
A.sy=-2+2tteR. B.<y=-2-2¢t,teR. C.3y=2+2t ,teR.D.{y=2-2t,teR.
z=1-2¢ z=2—t z=—1-2¢ z=1-2¢

Ciu 15. Trong khong gian Oxyz , duong thang di qua diém A(1;4;—7) va vudng goc véi mit phang

(P) :X+2y—2z42024=0 c6 phuong trinh la

x—1_ y—-4 z+7 C x—1_ y-4 z-7 D
2 2 2 2

x—1_ y+4 z-7
4 -7

Al x—1 _ y—4 _ z+7 B.
1 -2 -2 1

Ciu 16. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M (3;-2;1), N(1;2;3). Phuong trinh dudng thang MN

la
x=1+¢ x=1+¢ x=—1+¢ x=1+¢
A.sy=-2+2tteR. B.<y=2-2t,teR.C.{y=-2-2t,teR.D.<y=2 ,teR.
z=3—t¢ z=-3—¢ z=3+¢

z=—14+3t
Cau 17. Trong khong gian Oxyz , phuong trinh tham sb ciia duong thang A di qua A(3;— 2;1) va vuong

gbc voi mit phang (P):—x+2y—2z+1=0 la

x=3-1¢ x=1+3¢ x=-3-1¢t x=3-1¢t
A.sy=-2+2t,teR. B.<y=-2-2t,teR.C.<y=2+2t teR.D.{y=2-2t,teR.
z=1-2¢ z=2—t z=—-1-2¢ z=1-2¢

Céu 18. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz .Tinh goc gitta mit phang (Oxy)vé mit phang (P)

c6 phuong trinh (P):x+z+1=0.

B. 45°. C. 60°. D. 90°.

A. 30°.
12
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Céu 19. Trong khong gian v6i hé truc toa dd Oxyz , cho hai duong thiang c6 phuong trinh

dlzx+1:y—2=z+2

va dz:x—1:y+2:z+l
1 1 -1 1 -1 1

Khi d6 cosin goc giira hai duong thang d, va d, 1a

C. . D. _

1

Céu 20. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho dudng thing A: % - =§ va mit phing

A B

1
3

(a) :x+2y—z=0.Goc giita duong thing A va mit phing (a) béng
A. 60°. B. 30°. C. 150°. D. 120°.
Céu 21. Trong khong gian voi hé truc toa do Oxyz,cho hai mat phang (a):2x—y+2z-1=0 va

(B):x+2y—2z-3=0. Cosin goc giita mit phang (a) va mit phang (B) bang:

AL B. -4 c. 4 p. -+
9 9 343 33
x=2-2¢

Cau 22. Trong khong gian véi hé truc toa d0 Oxyz, cho hai dudng thang d, :{y =4t va

z=-3+6t
x=1-t
d,:1y=2+2t . Khang dinh nao sau day ding ?
z=3¢
A. dl va d2 chéo nhau. B. dl = d2 . C. dl J— dz. D. dl || dz .

Cau 23. Trong khong gian Oxyz, cho duong thing A: % = % = LZOZS va mit phang
(P):2x+2y—z+1=0. Tinh goc giira dudng thing A va mit phang (P) (lam tron dén hang
don vi cua d9).

A. 64°. B. 63°. C. 62°. D. 65°.

Céu 24. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz .Tinh goc gitta mit phang (Oxy)vé mit phang (P)
¢6 phuong trinh (P):x+z+1=0.
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
Cau 25. Trong khong gian voi hé truc toa d0 Oxyz , cho hai duong théng cO phuong trinh

x+l y-2 z+2

d: va dzzx—1:y+2:z+l

1 1 -1 1 -1 1

Té Toan —~THPT Bui Hiru Nghia 13



Khi d6 cosin goc giita hai duong thang d vad,la

C. . D. _

1

Céu 26. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho dudng thing A: % - =§ va mit phing

A B

1
5

(a) :x+2y—z=0.Goc giita duong thing A va mit phing (a) béng

A. 60°. B. 30°. C. 150°. D. 120°.
Céu 27. Trong khong gian Oxyz, cho hai dudng thing A x+324 = y—425 = iS va A, : x=26 _ % = i

Goc giita hai duong thang A,, A, bang bao nhiéu d6 (Iam tron két qua dén hang don vi)?
A. 81°. B. 82°. C. 62°. D. 83",
Cau 28. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho mat cAu (8): (x—1)" +(y +2) +(z-3)" =25
.Toa dd tim 7 vabankinh R ciia mit cau (S) la
A. I(,-2;3);R=5. B. I(-1;2;-3);R=5.  C.I(,-23);R=25.  D.
I(-1;2;-3);R=25.
Ciu 29. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho hai diem A(1;0;—2)va B(5;4;4). Phuong trinh
mit cau duong kinh 4B 1a
A (x+3) +(y+2) +(z+1) =17. B. (x=3) +(y-2) +(z-1) =17.
C. (x+3) +(y+2) +(z+1)" =17 D. (x-3) +(y-2) +(z-1)" =17
Céu 30. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz , cho hai diém 7(2;1;0) va A(1;2;3). Mit cau (S)
tam / va di qua diém A c6 phuong trinh la
A (S):(x+2) +(y+1) + 22 =411, B. (8):(x—2) +(y—1) +z2 =11.
C. (S):(x=2)" +(y—1) +2* =11. D. (S):(x+2) +(y+1) +22 =11,
Céu 31. Phuong trinh mét cau () c6 tim 7(1;2;3) va di qua diém 4(L,-1;7) 1a
A (x=1Y +(y-2)" +(z-3)" =25. B. (x+1)" +(y+2) +(z+3) =25.
C. (x=1) +(y-2)" +(z-3)" =5. D. (x+1) +(y+2) +(z+3)" =5.
Ciu 32. Trong khong gian v6i hé truc toa 4o Oxyz, cho mit phang (P):x+ y—z+6=0. Phuong trinh

mit phang (Q) dbi xtmg voi (P) qua gbc toa do O 1a
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A (Q):—x—-y+z-6=0B. (Q):x+y—-z-6=0.C. (Q):x+y+z-6=0.D. (Q0):x—y—-z+6=0.
Céu 33. Cho ba diém 4(3;0;0),B(0;—6;0),C(0;2;-3). Tinh khoang cach d tir trong tim G clia tam
gidc ABC dén mit phing (Oxy).
A.d=2. B.d=3. C.d=1. D. d=4.
Cau 34. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho mat ciu (8): (x—1)" +(y +2) +(z-3)" =25
.Toa dd tim 7 vabankinh R ciia mit cau (S) la
A. I(,-2;3);R=5. B. I(~1;2;-3);R=5.C. I(1;-2;3);R=25.D. I(~1;2;-3);R=25.
Cau 35. Trong khong gian véi hé truc toa o Oxyz , cho hai diém A(1;0;—2)va B(5;4;4). Phuong trinh
mit cau duong kinh 4B 1a
A (x+3) +(y+2) +(z+1) =17. B. (x=3) +(y-2) +(z-1)" =17.
C. (x+3) +(y+2) +(z+1)" =417 D. (x=3) +(y-2) +(z-1)" =17.
Céu 36. Trong khdng gian véi hé truc toa 46 Oxyz, cho hai diém 7(2;1;0) va A(1;2;3). Mat ciu (S)
tam / va di qua diém A4 c6 phuong trinh 1a
A (8):(x+2) +(y+1) +22 =1, B. (8):(x—2) +(y—1) +2* =A11.
C. (8):(x=2) +(y-1) +z* =11. D. (8):(x+2) +(y+1)" +2* =11,
PAP AN
1234567 [8]9]1w0[nn|12]13[14[15]16]17]18
D/(A|/D|[C|B|[C|B|A|A[A|C|[C|[B|A|[B|B|A|B

19 |20 | 21 |22 |23 |24 (25|26 |27 |28 |29 3031|3233 34|35 36
A|B|/A/ B B/ B|/A|B| B/ A  B|C|]A | B |C|A | B|C

2. PHAN DUNG SAI-TRA LOI NGAN

PUNG SAI - MAT PHANG
Caul. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P):2x+2y—z—2025=0. Cac ménh dé sau day
dang hay sai?

a) Mit phang (P) c6 mot vecto phap tuyén 1a 7 =(2;2;-1).

b) Mit phing (Oxz) c6 vecto phap tuyén 13 7 = (0; 2; 0) .

¢) M6t vecto phép tuyén cua (P) cing phuong véi vecto m = (—4;-4;2).
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d) Biém M (0;0;2024) thuoc mat phang (P).
Cau 2. Trong khong gian Oxyz , cho mat phang (P) X+ y+2z-3=0.Cac ménh dé sau day ding hay
sai?
a) Diém M (-1;—1;—1) khong thudc mat phang (P). b) Diem N(L;11) thudc mat phang (P).
¢) biém K (—3; 0;0) khong thudc mat phiang (P) d) Piém Q(O; 0; —3) thudc mit phing (P) .

Dang 2: Hai mit phing song song, vudng géc; khoang cich mot diém dén mit phing
Cau 3. Trong khong gian toa do Oxyz, cho diem M (1;2;0) va cc mit phang (Oxy), (Oyz), (Oxz).

Cac ménh dé sau day dung hay sai?

a) d(M,(Oxz))=2. b) d(M,(Oyz))=1.

¢) d(M,(Oxy))=1. d) d(M,(Oxz))>d(M,(Oy2)).
Cau 4. Trong khong gian toa do Oxyz , Biét khoang cach tir diém O dén mat phang (Q) bang 1. Cac
ménh d¢ sau day dung hay sai?

a) Mit phang (Q) c6 phuong trinh [a: x + y +z — 3 = 0.

b) Mit phang (Q) c¢6 phuong trinh 1a:2x + y + 2z — 3 = 0.

¢) Mit phang (Q) c6 phuong trinh 1a: 2x + y— 2z + 6 = 0.

d) Mit phang (Q) c6 phuong trinh la: x +1= 0.
Dung cong thirc khoang cach tir 1 diém dén mat phing, sau d6 tinh khoang cach lan luot trong mdi
truong hop va chon dap an dung va sai.
Cau5. Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phing (P):x+2y—-2z—-6=0 va
(0):x+2y—2z+3=0.Céac ménh dé sau diy ding hay sai?

a) Mit phang (P) c6 mot vecto phap tuyén 1a Z = (l; 2;—2) )

b) Mit phang (Q) c6 mét vecto phap tuyén la Z = (3; 6;—6).

¢) Khoang cach tir gbc tao @0 O dén (P) mit phang (P) bang 1.

d) Khoang cach giita hai mit phang (P) va (Q) bang 3.
Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho diém N(O;l; 0) va hai mit phing (P) 2x—-y—-2z-9=0 ,
(Q):4x—2y—4z—6=0. Cac ménh d¢ sau day dung hay sai?

a) Khoang cach tir gbc tao @ O dén (P) mait phang (P) bang 3.

b) Khoang cach diém N dén mit phing (Q) bang % :

¢) biém O khong thudc mit phang (Q).
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d) Khoang cach giira hai mit phang (P) va (Q) bang 3.
DAP AN

DDDS DDDS DDSD SDSD DDSD DSDS

TRA LOI NGAN- MAT PHANG

Dang 1: Viét phwong trinh tong quat mit phiang khi biét mét diém thudc mit phing va mot
vecto phap tuyén hoic hai vecto chi phwong

Cau 1. Trong khong gian Oxyz , phuong trinh tong quat mat phang (P) di qua diém M (3;—1;4)
ddng thoi vudng goc véi gid ciia vecto @ =(1;-1;2) c6 dang x+by+cz+d =0. Tinh b+c+d .
Traloi: b+c+d=—1+2+(-12)=-11.

Cau2. Trong khong gian Oxyz , goi (P) 1a mat phang qua M (0; —2;1) va co cdp vecto chi phuong

a=(-2;-3;8), b=(~1;0;6). Biét phuong trinh ctia (P) ¢6 dang: 18x+by +cz+d =0. Tinh b+c+d

Traloi: b+c+d=—4+3+(-12)=-13.

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho 4(1;1;0), B(0;2;1), C(1;0;2), D(L;1;1). Mat phang () di
qua A(L;1;0), B(0;2;1), () song song véi duong thang CD. Biét phuong trinh cta (P) ¢6 dang:
2x+by+cz+d=0.Tinh b+c+d .

Traloi: b+c+d =1+1+(-3)=—-1.

Cau 4. Trongkhong gian Oxyz , cho diém M (2;1;—3) va mit phang (P):3x—2y+z—-3=0.Goi (Q)
la mat phang qua M va song song v6i (P). Biét phuong trinh cta (Q) c6 dang: 3x+by+cz+d =0.
Tinh b+c+d.

Traloi: b+c+d=-2+1+(-1)=-2.

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A4(3;—-2;-2), B(3;2;0), C(0;2;1). Biét phuong trinh
mit phang (ABC) c6 dang: 2x+by+cz+d =0. Tinh b+c+d .

Traloi: b+c+d=-3+6+0=3.

Dang 2: Viét phwrong trinh tong quat mit phing khi biét mdt vecto phap tuyén hoic hai vecto chi

phuwong ma khéng biét diém thudc mit phing
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Ciu 6. Trong khong gian hé toa d6 Oxyz, Goi (&) 1a mit phang song song voi mit phang
(B):x+y—z=0 vacach () mot khoang bang /3. Biét phuong trinh cta () c6 dang
x+by+cz+d=0.Tinh b+c+d .

Traloi: b+c+d=1+(-1)+6=6.

Cau7. Trong khong gian véi hé tryc toa do Oxyz, cho hai mat phing (Q,):3x—y+4z+2=0 va
(0,):3x—y+4z+8=0.Goi (P) la mit phang song song v6i (Q,) va cach déu hai mit phiang (Q,) va
(Q,)- Biét phuong trinh cia (P) c6 dang: 3x+by+cz+d =0. Tinh b+c+d .

Traloi: b+c+d=-1+4+5=8.

Cau 8. Trong khong gian Oxyz, goi ( }/) 1a mat phang cach déu hai mat phang 4x—y—2z-3=0,
4x—y—2z-5=0. Biét phuong trinh ctia (7/) codang: 4x+by+cz+d=0.Tinh b+c+d .

Traloi: b+c+d =—1+(-2)+(-4)=-7.

Dang 3: Viét phwong trinh tong quat mit phang khi biét diém thudc mit phang va khong biét
vecto phap tuyén hoic khong biét hai vecto chi phwong

Cau 9. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, Goi (P) 1a mat phiang qua O, vudng goc véi mit
phing (Q): X+ y+z=0 va cach diém M(1; 2; —1) mot khoang bing /2 . Biét (P) co hai phuong trinh
dang x+by+cz+d =0 vadang S5x+ey+ fz+g=0.Tinh b+c+d+e+f+g.

Traloi: b+c+d+e+f+g=0+(-1)+0+(-8)+3+0=-6.

Céu 10. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho cac diém M(—1;1;0), N(0;0;—2),/(1;1;1). Goi (P)
1a mat phing qua A va B, ddng thoi khoang céch tir T dén (P) bing /3. Biét (P) c6 hai phuong trinh
dang x+by+cz+d =0 vadang 7x+ey+ fz+g=0.Tinh b+c+d+e+f+g.

Traloi: b+c+d+e+f+g=(-)+1+2+5+1+2=10.

Cau 11. Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho tir dién ABCD vai A(1,-1;2), B(1;3,0), C(-3;4;1)
, D(1;2;1). Goi (P) la mit phang di qua A, B sao cho khoang cach tir C dén (P) bang khoang cach tir
D dén (P). Biét (P) c6 hai phuong trinh dang x+by+cz+d =0 va dang x+ey+ fz+g=0. Tinh
b+c+d+e+f+g.

Traloi: b+c+d+e+ f+g=2+4+(-7)+1+2+(-4)=-2.

Céu 12. Trong khong gian v6i hé truc toa d6 Oxyz, cho cac diém A(1,2;3), B(0;—1;2), C(1;1:1). Goi

(P) 1a mit phing di qua A va gdc toa dd O sao cho khoang cach tir B dén (P) bang khoang cach tir
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C dén (P). Biét (P) c6 hai phuong trinh dang 3x +by+cz+d =0 vadang 2x+ey+ fz+g=0. Tinh
b+c+d+e+f+g.

Traloi: b+c+d+e+ f+g=-"2.

Céu 13. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho ba diém A(1;1,—1), B(1;1,2), C(-12-2) va
mat phing (P): x—2y+2z+1=0. Goi («) 13 mit phiang di qua A, vudng goc voi mit phiang (P), cit
duong thang BC tai I sao cho /B=2/C. Biét () co6 hai phuong trinh dang 2x+by+cz+d =0 va
dang 2x+ey+ fz+g=0.Tinh b+c+d+e+f+g.

Traloi: b+c+d+e+ f+g=—4.

Dang 4: Mot s6 dang khac

Cau 14. Trong khong gian vai hé truc toa d0 Oxyz , cho hai diém A(3;1;7) , B(S;S;l) va mat ph:fmg
(P):2x—y—z+4=0.Diém M thudc (P) sao cho MA=MB = 35 v M c6 hoanh d¢ nguyén. Biét

OM =axJb. Tinh a+b véi b 1a s nguyén t6 va a 1a s nguyén.
Traloi: a+b=2+2=4
Cau 15. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, goi (P) la mat phfmg chtra diém M (1;3;,-2), ct cac

tia Ox,0y,0z lan luot tai 4,B,C sao cho %:%:%. Biét phuong trinh cua (P) c6 dang:

4x+by+cz+d=0.Tinh b+c+d .
Traloi: b+c+d =2+1+(-8)=-5.

Ciu 16. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz cho mit phang (P) di qua diém M (9;1;1) cit cac tia
Ox,0y,0z lan lugt tai A4,B,C (A,B,C khong tring véi gdc toa do ). Biét thé tich tir dién OABC dat
gi tri nho nht bang % véi % 1a phén s6 ti gian va 5>0. Tinh a+b.

Traloi: a+b=81+2=83.

PHAN DPUNG SAI - PUONG THANG

x=t
Caul. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A c¢6 phuong trinh tham s 1a { y =1-¢ . Khi do:
z=-2+t

a) Puong thing A c6 mot vec to chi phuong 1a u= (L-1;1).

b) Phuong trinh chinh tic ciia duong thing A 1a % = y—_ll =z Jlr 2 .

¢) A di qua diém K (-3;4;-5).
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d) A vudng goc voi truc Oy .

Cau 2. Trong khong gian Oxyz , cho dudng thing A c¢6 phuong trinh chinh tic x_zl = yT—l = i . Khi
do:

a) Puong thang A c6 mot vec to chi phuong 1a u= (2;,-3;-4).

x=-1-2t
b) Phuong trinh tham s6 ctia duong thang A 1a { y =1+3¢
z =4t

¢) A di quadiém K (1;,-2;—4).
d) Sin ctia goc tao bdi A va mit phang (P):x—y+z+2025=0 bang % .

x=1_ y+2 z+3
-2 1

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang A c6 phuong trinh chinh tic
. Khi dé:
a) Duong thang A c6 mot vec to chi phuong 1a h= 12;1).

x=1+t
b) Phuong trinh tham s6 cta duong thang A 1a < y=-2-2t.
z=-3+t¢

¢) Goc tao boi A va mit phang (P): x+y—2z+2025=0 bang 30°.

d) Cosin clia goc tao boi dudng thang A va truc Oy bang g .

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thing A di qua diém M (2;-3;1) va c6 mot vecto chi
phuong u = (5;6;—4). Khi do:
x=2+5t

a) Phuong trinh tham sb cta dudng thang A 1a {y=-3+6¢
z=1-4¢

x=2 y+3 z-1
5 6 —4

b) Phuong trinh chinh tic cia duong thang A 1a

¢) biém N(7;3;0) thudc A.
d) A c6é mdt vec to chi phuong la LTI =(-10;-12;8).
Ciu 5. Trong khong gian Oxyz , cho dudng thang A di qua diém A(1;—1;2) va B(0;4;7). Khi d6:

a) A c6 mot vec to chi phuong la U= (L=5;-5).
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x=1+t
b) Phuong trinh tham sb ctia duong thing A 1a { y=—1-5¢.
z=2-5¢
S N 2 . S 1
¢) Cosin cta goc tao bdi duong thing A va truc Oz bang — .

J51
4

d) Sin cua goc tao boi dudng thang A va mit phing (Oxz) bing —— .

V51

DAP AN
1 2 3 4 5
DDDS DDDS SDDS DDSD DDSS

TRA LOI NGAN - PUONG THANG

) _ _
x_:lzz va A:x 1:y 2:z+1'

-1 4 2 -1 4

Cau 1: Trong khong gian Oxyz, cho hai dudng thang d :

Phuong trinh mat phing (P) chita d va A c¢6 dang: ax+by+z+c=0.Tinh gia tri cua
a+b+c .DS: -2.

Cau 2: Trong khong gian Oxyz , mdt vién dan duogc bén ra tir diém A (1; 2; 3) va trong 3 gidy, dau dan di
véi van toe khong ddi; vécto van tdc (trén gidy) la = (2;1;5). Khi vién dan tring muc tiéu
tai diém B(—5;a;b)thi gia tri cua bicu thie b bang bao nhiéu? (két qua lam tron dén hang
phén chuc). . BS: - 0,1.

Cau 3: Mot phan mém mo phong van dong vién tap ban bia muyc tiéu c6 kich thude nho (42x42cm)
bang sung tiéu lién AK trong khong gian Oxyz . Cho biét van dong vién d6 str dung thudce
ngim 3 va dung cach xa bia muc tiéu 1a 100m , truc d ctia ndng siing va coc dd bia d' lan
lugt c6 phuong trinh

x=t x=1
d:iy=2vad':qy=2 . Dé ban trang hong tam ( diém 10 ) thi van dong vién phai ngam
z=4 z=1+3¢

ban vao diém N(a;b;c) ed' va cach giao diém ctua d va d' mot khoang 6¢m . Khi ¢ <0,

tinh gia tri biéu thirc a—b+c . PS -5.
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Cau 4: Trong khong gian Oxyz . Phuong trinh tham sb cta dudng thiang d di qua A(l;l;3) , nam trong

x=1+at
mit phang (P):x+2y+z—6=0 va cit duong thang A:x_—l:%zg codang ¢y =1
z=3+bt

Tinh gia tri cta biéu thirc M =2024a—b. PS: M =2025.
Céu 5: Trong khong gian voi hé toa 40 Oxyz, cho mit phang (P):x+ (m + l)y —2z+m=0 va

d:x—2=y z+1

2 1 véi m 12 mot tham sd thue. C6 bao nhiéu gia tri thuc cua m dé d thudc

mit phang (P)? PS: 0

Ciu 6: Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz, goi d 1a duong thang song song véi mit phing

\ . +1 -1
(P):2x—y—z+3=0,ddng thoi tao voi dudong thang A: xT = y—z = g mot goc 90° . Mot
, , , . 2 N . a 4
véc to chi phuong cua duong thang d 1a us =(a; b; ¢). Tinh Q= . DS: 0= 3

Ciu 7: Mot may phat tin hiéu P dugc dit ¢6 dinh & mot dia diém va ta c6 thé nhan duoc tin hiéu cua
may phat nay trong pham vi ctia mot mat cdu v6i ban kinh R ctia nd. Mot ngudi cam may do

tin hiéu A chuyén dong trén duong thang d (nhu Hinh 4)
d

P
(5 km{ ( @

e BB

Néu chon diém dat may phat tin hi¢u P 1a géc toa d0 O cua hé truc toa 36 Oxyz thi may do
A di chuyén theo dudng thang ¢6 phuong trinh
x=5-t¢

y=5—t (trong d6 t(h) 1a thoi gian chuyén dong).
z=T7-2t
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Mt cau gidi han pham vi nhan tin hi¢u cia may do A tai thoi diém no gﬁn may phat tin hi¢u

P nhat c6 tam I (a;b;c). Tinh P=a+b+c.PS:p=1.

Céu 8: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , cho hai diém A(1;2;3),B(-2;,—7;6) va dudng thang

(A):x—2:y+2:z—1

5 " . Biét diém as thay doi trén (A) sao cho |[MA—MB| dat gid tri 16n

nhat. Gid tri 16n nhat ciia |[MA—MB| 1a sb thyc c6 dang \/% (a,beZ,(a,b)=1). Tinh

A=a+b. DS:A=100.

PHAN PUNG SAI - MAT CAU

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (§) c6 phuong trinh (x—=1) +(y+ 2)2 +z>=9. Cho
biét tinh diing, sai ctia cac khang dinh sau.

a) (S) co tam I(l;—2;0) va ban kinh R=3.

b) (S) di qua gbc toa dd O.

c) Piém M (1;-2;4) nam trong mt cau (S).

d) (8) cét truc Oz tai céc diém c6 toa do (0;0;2) va (0;0;-2).

Trong khong gian Oxyz, cho mit cu () ¢6 phuong trinh (x+l)2 +(y+ 2)2 +(z +3)2 =14
vadiem M (-1;-3;-2).

a) Mt cau (S) c6 tim la J(-1,—2;-3).

b) Khoang cach tir tim 7 dén diém M 1a IM =2.

¢) Piém M nim trong mit cau (S )

d) Goi (P) 1a mit phang di qua M va cat mit cau (S ) theo giao tuyén 1a mot duong tron co
ban kinh nho6 nhat. Khi d6 phuong trinh mit phang (P) la y—z+5=0.

Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (8) c6 duong kinh 4B v6i toa do

cac diem A(1;2;—4), B(3;-2;0) vamatcau (S'): x>+ y* +2° —2x+4y—6z+5=0.

a) Mit cau (S) cotam 7(2;0;-2).
b) Phuong trinh mét cau (S): (x+ 2)2 +y +(z —2)2 =9,

¢) Piém M (0;1;—5) nim trong mit cau (S).
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Cau 4.

d) Mit cau (S8") c6 cung ban kinh v6i mat ciu (S).

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2-5),B(-3;0;1). Cac ménh dé sau day dung
hay sai?

a) Trung diém cua AB 1a I(—1;1;2).

b) Phuong trinh mit cau, nhan AB 1am duong kinh 1a (x+ 1)2 +(y— 1)2 +(z+ 2)2 =14.

¢) Phuong trinh mit cau tAm A4 va di qua diém B 1a x* +)* +2z° —2x—4y+10z—14=0.

d) Mit cau (S ) c6 tAm thudc Ox va di qua 2 diém A4, B c¢6 ban kinh biang 55

Cau 5. Xét tinh ding sai cia cac ménh dé sau:

Trong khong gian (Oxyz), cho mit cau (5): (x—l)2 +(y—1)2 +(z+ 2)2 =4.

a) Mit cau (S) cO tm I(—l;—l;Z).

b) Mit cau () c6 ban kinh bang 4.

¢) Mit cau (C) x>+ +2° —2x+4y—4z-25=0 c6 ban kinh 16n hon ban kinh ctia mit cau

(5).

d) Giao tuyén ciia mit phang (a) :2x+y—z—1=0 va mit cau (S) 1a duong tron ¢6 ban kinh

B

bing — .
£ 73

Cau 6.

Cau 7.

Trong khong gian v6i hé toa 46 Oxyz, cho diém A(2;3;—4) va B(4;—1;0) Xac dinh tinh

dung sai cia cac ménh dé sau:

a) Khoang cach giita hai diém 4 va B bang 36.

b) Phuong trinh mat cau (§) dudng kinh 4B c6 dang: (x—3)2 +(y —1)2 +(z+ 2)2 =9.

¢) Mit cau (§) duong kinh 4B tiép xuc v6i mat phang (P):x—2y+2z—-15=0.

d) Gia str dt hai tram thu phat séng tai hai diém A4 va B, véi ban kinh phu séng cta mdi
tram bang ban kinh mit cau (S) thi nguoi stir dung dién thoai tai diém M (2;1;—1) su dung

duoc dich vu cua tram phat thu phat song.

Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S): X’ +y 4z’ +2x—4y—2z+%=0 va hai diém

A(0;2;0), B(2;-6;-2). Diém M (a;b;c) thude (S) théa man MAMB c6 gi4 tri nho nhét.

a) Tam cua mat ciu (S) la I(—l; 2;1).
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Cau 8.

Cau 9.

sai?

b) Piém A nam trong mit ciu ( S ) .

¢) Phuong trinh mit cau (S') tam A di qua diém B 1a: x° +(y —2)2 +22=72.

d) Tong a+b+c bang 1.

Hinh 1 m6 phong mdt tram thu phat song dién thoai di dong dat & vi tri 7 (1; 2; 2) trong
khong gian Oxyz (don vi trén mdi tryc 1a kilomét) va dugc thiét ké véi duong kinh phu song
la 10000 m .

Zh

Hinh 1

a) Ban kinh vung pht song cua tram phat song dién thoai 1a 5 km .

b) Phuong trinh mit cau mé ta ranh gidi mién bén trong va bén ngoai viing phii séng ctia tram
phat séng dién thoai 1a (x—1)"+(y—2) +(z-2) =25.

c) biém A(1 )2, 6) nam trong ving phil séng ctia tram phat song dién thoai.

d) Nha ban Mai va ban Nam c6 vi tri toa d0 1an luot 1a M (1;2;7) va N(5;5;5). Néu cé hai

ban Mai va Nam dung dién thoai tai nha thi déu co thé sir dung dich vu cua tram phat song
dién thoai nay.

Trong khong gian voi hé truc toa dd Oxyz , cho diém A(1:1;2),B(3;2;-3)

Mit cau (S) cotdm [ thugc Ox va di qua hai diém A,B. Cac ménh dé sau diy ding hay

a) Phuong trinh mit cau tAm 4, bankinh R =2 1a x—12-|— y—12-|— z—22:4,
. o A a . \ 2 2 2
b) Phuong trinh mat cautdm 4,diqua B la x—1"4+ y—1"+ z—-2"=30.

2 2
¢) Phuong trinh mit ciu duong kinh 4B 1a x—2 2 +[y —%] +[z +%] 15

Té Toan —~THPT Bui Hiru Nghia 25



d) Mit cau (S) c6 ban kinh bang 4.

Cau 10. Cho (Sl):xz+y2+zz—2x—6y—4z—11=0, (SZ):xz+y2+zz—2x+4y—22—3=0 cit nhau

theo giao tuyén 1a dudng tron (C) Goi 1,1, 1an lugt 1a tAm ctia mit cau (S1 ) , (52 ) )

a) Mit cau (Sl) c6 tam 7,(1;3;2) ban kinh R=25.

b) D¢ I6n doan thang 1,1, =~/26 .

¢) Phuong trinh mit phang chira duong tron (C ) c6 phuong trinh 1a: (P):5y+z+4=0.

d) Lay diém 4 €(C)thudc dudng tron (C) khi dé S,,,, =~209.

1

2 3 4 5 6 7 8 9 10

DSSD

DSDS | DSSD | SDSS | SSDS | SDSD | DSDD | DDDS | DDSS | SDDS

TRA LOI NGAN - MAT CAU

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Trong khong gian Ozyz, matcau S cotam I 1;0;2 vadiquadiém A —1;1;3 c6 phuong
trinh dang 2° + y* + 2° —2az —2by —2cz +d = 0. Tinh o +b* +¢* + d°.
Pap s0: 6.

Trong khong gian Ozyz, midt cau S c6 duong kinh AB véi A —1;2;—1 va B 1;1;—2

c6 phuong trinh dang =z —a ’ + y—b ’ + z—c ’ =R*.Tinha+b+c+ R,

Pip s6: 1,5

Trong khong gian Ozyz, miat cau S co tam [ 2;0;24 va tiép xuc voi mat phang P :
3z 4+ 4y — 2z —8 = 0 ¢6 phuong trinh dang 2° +y° + 2* —2ax — 2by —2cz +d = 0. Hoi
d=7

Pap so: 554

Trong khong gian Oxyz , phuong trinh ciia mat cau (S ) c6 tam [ (1; 2;1) va di qua diém
A(—l; 1;2) c6 dang x*+y*+z>—2ax—2by—2cz+d=0. Tinh gia tri cua biéu thic
P=a+2b+3c—d.

Pip s6: P=8.
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Cau5. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(%;—I;IJ,B(% O;%j‘ Phuong trinh ctia mit cau
(S) c¢6 duong kinh 4B c6 dang x* + y* +z* —2ax—2by—2cz+d =0 . Biét gid tri cia biéu
thirc P=a+b+c+d 1aphan sb % t6i gian, m,n € Z". Tinh m+n.

Pap so: 11.
Cau 6.  Trong khong gian Oxyz , phuong trinh ctia mét cau () c6 tam 7(1;2;3) va tiép xtic véi mat

phang(P):x+2y—2z+4=0 c6 dang x* +)* +z° —2ax—2by—2cz+d =0 . Tinh gia tri cta
biéu thic P=a—2b+c—d.
Pap s6: P=-13.
Cau 7. Trong khong gian cho mit cau (S) c¢6 phuong trinh X* + y? + 7 —2y+4z—4=0. Thé
tich cua khdi cau (S) bang ?
Dap an: 367
Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1; 4; 3). Phuong trinh mit cau (S) cotam A
va cat truc OX tai B, C sao cho BC =6 c6 ban kinh bang ?
Pap an: \/ﬁ .

x+1 y-3 z+2

Ciu 9. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang d: . g

Xx-1 y-2 z+2
a,: =7 <

- Miit céu (S) tiép xtc v6i dj tai diém c6 hoanh do bing 1 va c6 tim

nam trén dudng thang d,.Phuong trinh mat cau (S) c6 dang

(S):(x-a) +(y—b) +(x—c) = R khi do a+2b+3c bing ?
Pap an: 8.

Cau 10. Trong khong gian Oxyz cho A(—2;O;0); B(O;—Z;O); C(O;O;—Z). D 1a diém khac O sao
cho DA, DB, DC d6i mot vudng goc. 1 (a;b;c) 13 tAm mit cau ngoai tr dién ABCD . Tinh
S=a+b+c.

Pap s6: 1.

Té Toan —~THPT Bui Hiru Nghia 27



Chwong VI:MOQT SO YEU TO VE XAC SUAT
I. KIEN THUC
1. X4c suat c6 dieu kién
+ Cho hai bién ¢ 4 va B. Xéac suit ctia bién ¢6 4 voi diéu kién bién ¢ B da xay ra
duoc goi 1a x4c suit ciia 4 véi diéu kién B, ki hiéu P(A|B).
+ Cho hai bién o4 . P o P(AnB) n(ANB)
o haibiénco 4 va B batki, véi P(B)>0.Khi do: P(A‘B) = =

P(B)  n(B)

+Néu P(B)>0 thi P(4.B)=P(B).P(A|B)
2. Cong thirc nhin xac suét.
+Néu 4 va B la hai bién c0 bat ki thi P(4B)=P(A4).P(B|A)=P(B).P(A|B)
Chi y: Cho 4 va B la hai bién cd, véi P(B)>0. Khi do,
. P(4)+P(4)=1
. P(4|B)+P(4]B)=1
. P(4B)+P(4B)=P(4)
. P(4B)+P(4B)=P(B)
. Néu 4 va B la hai bién c6 doc lap, véi 0< P(4)<1,0< P(B)<1 thi
P(4)=P(A4|B)=P(A|B)
P(B)=P(B|4)=P(B|A)
3. Cong thirc xac suat toan phan:
Cho hai bién ¢6 4 va B,tacod: P(A)=P(B).P(A|B)+P(B).P(4|B)
4. Cong thirc Bayes:
Cho hai bién c¢6 4 va B, véi P(B)>0, ta co:
P(B).P(4]|B)

P(4)

P(B).P(A|B)

P(B|A)= P(B).P(4|B)+P(B).P(4]B)

hodc P(B|4)=

5. So' d0 hinh cay:
« XAc suit cta cac nhanh trong so do hinh cay tir dinh thir hai 14 xac suat c6 diéu kién.
« Xéc suit xay ra ctia mdi két qua bang tich cac x4c suat trén cac nhanh cia cdy di dén
két qua do.

Vi du minh hoa: So dd hinh cy:
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0,7

0’3 Z &
0.3

* Tu so do hinh cay trén, ta c6 mot so két qua:

'S
) )
t/ko
o]

7

&

S
N

&

+ P(4)=07 : P(4)=03
+ P(B|4)=08 ; P(B|4)=0,2
+ P(B|4)=0,7 ; P(B[4)=0,3
* Tir do ta tinh dugc;
+ P(4B)=0,7.08=0,5 ; P(4B)=0,7.0,2=0,14
+ P(4B)=03.0,7=021 ; P(4B)=0,3.0,3=0,09
+  P(B)=0,70,2+0303=0,23 ; P(B)=0,7.0,8+0,3.0,7=0,77=1-P(B)
I1. BAI TAP

TRAC NGHIEM XAC SUAT CO PIEU KIEN

Cau 1. Gieo con xuc xac 1 lan. Goi A 1a bién ¢6 xuat hién mit 2 cham. B 1a bién c6 xuat hién mit chan.
Xac suat P(A4|B) la

Az B. L. c.2. D. <.
2 3 3 6
Cau 2. Cho hai bién c¢6 4 va B c6 P(A4)=0,3; P(B)=0,6; P(AnB)=0,2. Xac suat P(A4|B) la
Az B. L. c.2. D. <.
2 3 3 6
Cau 3. Cho hai bién doc 14p 4,B v6i P(A4)=0,8; P(B)=0,3.Khidé, P(4|B)bang
A. 0,8. B. 0,3. C. 0,4. D. 0,6.
Céu 4. Cho hai bién ¢6 4,B véi P(B)=0,7;P(A4B)=0,3. Tinh P(A/B)
A B. - c.2. D. <.
7 2 7 7
Céu 5. Cho hai bién ¢6 4, B véi P(B)=0,8,P(A4/B)=0,5. Tinh P(4B)
A. % B. 0,4 C.0,8. D. 0,5.
Céu 6. Cho hai bién c6 4 va B 14 hai bién c6 doc lap, véi P(A4)=0,2024; P(B)=0,2025.
Tinh P(4|B).
A. 0,7976. B. 0,7975. C. 0,2025. D. 0,2024.
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Céu 7. Cho hai bién ¢ 4 va B, véi P(4)=0,8; P(B)=0,65; P(4nB)=0,55.
Tinh P(4ANB).

A. 0,25. B. 0,1. C. 0,15. D. 0,35.

Céu 8. Cho hai bién ¢6 4 va B 1a hai bién ¢6 doc lap, v6i P(A4)=0,2024, P(B)=0,2025. Tinh

P(4|B).

A. 0,7976. B. 0,7975. C. 0,2025. D. 0,2024.

Cau 9. Cho hai bién ¢6 4 va B, véi P(4)=0,8, P(B)=0,65, P(4nB)=0,55.Tinh P(4NB).
A. 0,25. B. 0,1. C. 0,15. D. 0,35.

Cau 10. Cho hai bién c6 4 va B, véi P(4)=0,6, P(B)=0,7, P(AnB)=0,3.Tinh P(B|4).
NES Bl c.s. n. 1

Cau 11. Mot 16p ¢6 95 sinh vién, trong d6 ¢6 40 nam va 55 nir. Trong ky thi mon Xéc suat théng ké c6
23 sinh vién dat diém gioi (trong d6 ¢6 12 nam va 11 ni¥). Goi ngiu nhién mét sinh vién trong
danh sach 16p. Tim xé4c suat goi dugc sinh vién dat diém gidoi moén Xac suat thong ké, biét rang
sinh vién d6 1a ni?

AL B. 1L c. 2 p. !

5 23 23 19

Céu 12. Tir mot hop c6 4 tam thé cung loai duoc ghi s6 1an luot tir 1 dén 4. Ban An iy ra mot cach ngau
nhién mdt thé tor hdp, bo thé d6 ra ngoai va lai l'fly mot cach ngau nhién thém mot thé nira.
Xét bién cd A4 1a “thé ldy ra lan thir nhat ghi s6 3”. SO cac két qua thuan lgi cta bién cd 4
la

A. 3. B. 2 C. 4. D. 1.

Cau 13. Mot manh dét chia thanh hai khu vuon. Khu A ¢6 150 cdy an qua, khu B ¢6 200 ciy an qua.
Trong d6, s cay Téao & khu A va khu B 1an luot 1a 50 cdy va 100 cay. Chon ngau nhién 1 cay
trong manh dat. Xac suat cdy duoc chon 1a cdy T4o , biét rang cay d6 ¢ khu B, 1a :

AL B. .. c.l D.2.
2 4 3 3

Céu 14. Mot hop chira 8 bi tring, 2 bi do. Lan lugt bdc ting bi va khong tra lai bi duoc bdc vao hop.

Gia str 1an déu tién bdc duoc bi tring. Xac suét lan tht 2 bdc duogce bi do 1a
A2 B. L. c.t D. 2.
9 10 9 5

Cau 15. Gieo hai con xuc sic can d6i va dong chét. Tinh xac suat dé tong sb chdm xuét hién trén hai
con xuc xic bang 6 . Biét rang con xuc xdc thir nhat xut hién mat 4 chim.

2 5! c! b
6 2 6 6

Cau 16. Khao sat vé sé thich uéng tra stra cia 200 em hoc sinh theo gidi tinh va loai tra stra ta duogc

bang s liéu sau:
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Loai tra Nam Nit
Matcha 40 50
Héng tra 30 80

Chon ngéu nhién mot ban hoc sinh. Néu d4 chon duge mot ban nit thi xac suét dé ban nit thich
udng vi hong tra 13 bao nhiéu?
Al B.2. c.3 D. 2
13 8 4 5
Céu 17. LSp 12A c6 45 hoc sinh gdm 25 nam va 20 nit. Trong ki kiém tra cubi ki 2 mén Toan c6 15
hoc sinh dat diém gioi trong d6 ¢ 8 nam va 7 nir. Goi tén ngau nhién mot hoc sinh trong
danh sach 16p. Tim xac suat dé goi duoc hoc sinh dat diém gioi mén Toan biét rang hoc sinh
do lantr.
N NS ¢t
20 5 25
Céau 18. Chon ngiu nhién mét gia dinh ¢ 3 ngudi con. Tinh x4c suat dé gia dinh nay c6 hai trai, mot
gai biét rang gia dinh c6 con gai.
3

B. -. C.
7

D. 2.
3

A. D.

!
.

oo | W
o0 | —

DAP SO
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 | 11 12 | 13 | 14 | 15 | 16 | 17 | 18
B B A| A | B D/ A | D| A B A A A A C A A B

CONG THUC XAC SUAT TOAN PHAN-CONG THUC BAYES
Caul. Cho 4, B lahaibién cd. Cong thirc x4c xuat toan phan nao sau day dung?
A. P(4)= P(A).P(A|B)+P(A).P(4| B)
B. P(A)=P(B).P(4| B)+P(B).P(A|B).
C. P(A)=P(A).P(4| B)+P(A).P(4|B).
D. P(B)=P(B).P(A| B)+P(B).P(4|B).
Céu 2. Cho2biéncd 4 va B, tim P(4) biét P(4|B)=0,8;, P(4|B)=0,3; P(B)=0,4.
A. 0,1. B. 0,5. C. 0,04 D.0,55.
Céu 3. Cho 2 bién c§ 4 va B biét P(4|B)=0,08, P(4|B)=0,63 P(B)=0,03.Khidé xdc sudt

xay ra bién cd A4 1a bao nhiéu?
A. 0,112, B. 0,5231. C. 0,3613. D. 0,063.

Ciu 4. Cho hai bién ¢ 4 va B véi 0< P(B)<1. Khang dinh ndo sau day la ding?

A. P(A) P(B)P(4|B)+P(B)P(4|B).
P(A4)=P(A4)P(A4|B)+P(4)P(4|B).
P(4)=P(B)P(4|B)+P(B)P(A|B).
P(4)=P(B)P(A|B)-P(B)P(4|B).
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Cau 5.Gid st 4 va B la hai bién ¢ ngdu nhién théa man P(A4)>0 va 0 < P(B)<1.Khing dinh nao

Cau 6.

Cau7.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

dudi day sai?

P(B)P(A|B)
A PB )= By Al B)+ P(A) P(B1 )
B. P(B| ) P(B)P(A|B)
' P(B)P(A|B)+P(B)P(4|B)
C. P(B| 4)= %.

D. P(4)=P(B)P(A4|B)+P(B)P(A4]|B).
Cho hai bién ¢ 4,B thoa man P(§)=o,2;P(A|B)=0,5;P(A|E)=o,3. Khi do, P(A)

bang
A. 0,46. B. 0,34. C. 0,15. D. 0,31.

Cho hai bién c¢6 4,B thoa man P(A)=0,4;P(A|B)=O,5;P(A|Z_3)=O,1. Khi d6, P(B)
bang
A. 0,9. B. 0,25. C.0,2. D. 0,75.

Cho hai bién c¢é 4,B v6i P(B)=0,6, P(4|B)=0,7 va P(4|B)=0,4. Khi d6, P(4) bing
A.0,7. B. 0,4. C. 0,58. D. 0,52.

Cho hai bién c6 4,B thoa min P(4)=0,4, P(B)=0,3, P(4|B)=0,25.Khi do, P(B| A)
bang
A. 0,1875. B. 0,48. C. 0,333. D. 0,95.

Gid st 4 va B 1a hai bién c6 ngdu nhién théa man P(4)>0 va 0 < P(B)<1.Khang dinh
nao sau day dung?
P(B)+P(A|B)
P(B)P(4|B)+P(B)P(4|B)
P(B)P(A|B)
P(B)P(4|B)-P(B)P(4|B)
P(B)P(4|B)
P(B)P(4|B)+P(B)P(4|B)
P(B)P(A4|B)
P(B)P(4|B)+P(B)P(4|B)
Cho haibiéncé 4 va B.Biét P(B)=0,01; P(4|B)=0,7; P(A|B)=0,09.Khids P(4)
bang

A. P(B|A)=

B. P(B|A)=

C. P(B|4)=

D. P(B|A)=

A. 0,0079 . B. 0,0961. C. 0,0916. D.
0,0970.
Cho hai bién ¢d 4 va B véi P(B)=0,8, P(4|B)=0,7, P(4|B)=0,45. Tinh P(4).
A. 0,25. B. 0,65. C. 0,55. D. 0,5.

Cho hai bién ¢ 4 va B, véi P(4)=0,2, P(B)=0,26, P(B|A4)=0,7.Tinh P(4|B).
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Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

Cau 21.

Cau 22.

Cau 23.

L B. 2. c. 2 D. 2.
13 13 13 13
Cho hai bién ¢6 4 va B, véi P(B)=0,8, P(4|B)=0,7, P(4|B)=0,45.Tinh P(B|A)

A. 0,25, B. 20, C. 0,65, D. 0.5.

65
Cho hai bién ¢6 4 va B,véi P(4)=0,2, P(B|4)=0,7, P(B|4)=0,15. Tinh P(4|B)

L B. 2 ct. D. 2.
13 13 13° 13

Cho 4, B 14 hai bién cd. Biét P(B)=0,2. Néu Bkhong xay ra thi thi 16 4xayrala 2%.
Néu B xayrathitilé 4 xayra 4%. Xac suat ctia bién c6 A 13 bao nhiéu?

A. 0,018. B. 0,036. C. 0,028. D. 0,024 .

Hai may ty dong san xudt cung mot loai chi tiét, trong d6 may I san xuat 35%, may II san
xuat 65% tong san luong. Ti 1& phé pham cua cac may lan lugt 1a 0,3% va 0,7%. Chon ngau
nhién 1 san pham tir kho. Tinh xac suit dé chon duoc phé pham?

A. 0,0056. B. 0,0065. C. 0,065. D. 0,056.

Hai may tu dong san xuat cing mot loai chi tiét, trong d6 may I san xuat 35%, may II san
xuit 65% tong san luong. Ti 1& phé phdm cia cac may lan lugt 1a 0,3% va 0,7%. Chon ngiu
nhién 1 san pham tir kho. Tinh xac suat dé chon duoc phé phdm do may I san xuat?

A. 0,0056. B. 0,1875. C. 0,1785. D. 0,1587.

Nguoi ta khao sat kha nang choi nhac cu cia mdt nhom hoc sinh tai truong X . Nhom nay cé
70% hoc sinh 1a nam. Két qua khao sat cho thdy c6 30% hoc sinh nam va 15% hoc sinh nif
biét choi it nhat mot nhac cu. Chon ngﬁu nhién mdt hoc sinh trong nhém nay. Tinh x4c suat
dé chon dugc hoc sinh biét choi it nhat mot nhac cu.

A. 0,45. B. 0,35. C. 0,255. D. 0,128.

Két qua khao sat tai mot xa cho thdy c6 25% cu dan hut thudc 14. Ti 1& cur dan thuong xuyén
gap cac van dé sirc khoé vé duong ho héap trong sé nhitng ngudi hit thude 14 va khong hut
thudc 14 1an 1u0’t 14 60% va 25%. Néu ta gdp mot cu dan cia xa thudng xuyén gip cac van

dé sirc khoé vé duong ho hap thi xac suat nguoi d6 co hit thude 14 1a bao nhiéu?

AL B.2. c.l. D. 3.

9 9 9 9
Nguoi ta didu tra thay 0 mot dia phu’O’ng no co 3% tai xé sir dung dién thoai d1 dong khi 141
xe. Nguoi ta nhan thay khi tai xé 1ai xe gy ra tai nan thi c6 21% la do tai xé st dung dién
thoai. Hoi viéc sir dung dién thoai di dong khi 1ai xe lam ting xac sudt gay tai nan 1én bao

nhiéu 1an?

A. 3. B.7. C.5. D.6.

Cho hai biéncd 4 va B saocho P(A4)=0,6; P(B)=0,4; P(A4|B)=0,3.Khid6 P(B|A)
bang?

A.0,2. B. 0,3. C.0,4. D. 0,6.

Mot cong ty may co hai chi nhanh cting san xuat mot loai 40, trong d6 ¢6 56%40 & chi nhanh
[ va 44% 40 & chi nhanh II. Tai chi nhanh I c6 75% &o chét lugng cao va tai chi nhanh II c6
68% 4o chét luong cao ( kich thudc va hinh dang bé ngoai cua cac 4o 1a nhu nhau). Chon
ngau nhién 1 4o . Xac suit chon dugc 4o chat luong cao 1a (1am tron dén chir sé thap phan
thir hai)

A. 0,72. B. 0,35. C. 0,82. D. 0,55.

Té Toan —~THPT Bui Hiru Nghia 33



Cau24. Duoc bibt c6 5% dan ong bi mu mau, va 0,25% phu nit bi mu mau (Nguén: F. M. Dekking
et al., A modern introduction to probability and statistics — Understanding why and how,
Springer, 2005). Gia suw so dan ong bang so phu nit. Chon mot nguoi bi mu mau. Xac suat dé
nguoi do la dan ong la bao nhiéu?
Al B. 22 c. 2 p. 12
21 21 25 25
DAP AN
123|456 |7 |89 1011|1213 |14 15|16 | 17 | 18
B/ B|C|A A|IA/D|C|A/ DB | B|A B|A| D | A |B

19 120 |21 |22 |23 |24 25|26 |27 |28 |29 |30 31|32 33|34 |35 36

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

PUNG SAI- XAC SUAT CO PIEU KIEN

Cho hai bién c6 4 va B,véi P(4)=0,4,P(B)=0,7,P(4nB)=0,3.

a) P(4)=0,6 va P(B)=0,3 .b) P(A|B)=§ ¢) P(E\A):% d) P(ZmB):%

Gieo hai con xuc xic can ddi va déng chat. Goi A4 1a bién cb: “Tich s6 chAm xuét hién trén
hai con xuc xéc 1a s6 chin”, B 14 bién c6: “C6 dung mdt con xtic xac xuat hién mat 3 chAm”.
Céc khing dinh sau day dung hay sai?

1 11 5 - 4
a) P(4B)=— b) P(B)=—- ¢ P(4|B)== d) P(4]B) -
Trong mot hop c6 8 vién bi mau xanh va 6 vién bi mau do, cac vién bi cung kich thude va
cung khdi lwgng. Ban Hung lay ngau nhién mot vién bi tir hop, khong tra lai. Sau ¢ ban Nam
ldy ngiu nhién mot vién bi trong s6 cac bi con lai trong hop. Goi A 1a bién cb: “Hung ldy
dugc vién bi mau d6”, B 1a bién cb: “Nam ldy duoc vién bi mau xanh”. Cac khang dinh sau
day dung hay sai?
a) V6i Q lakhong gian mau. n(Q)=196. b) P(B) =% ¢) P(4B)= % d) P(4|B) =%

Cau 4. Mot hop dung 10 quéa cau do va 8 qua cau xanh cung kich thudce va khéi lugng. Hing lay mot

Cau 5.

qua khong hoan lai. Sau d6 LAm 1ay ngau nhién mot qua cau. Goi 4 1a bién ¢o “ Hung lay dugc
qua cau d6”, B 1a bién c6 “Lam lay dugc mot qua cau do”.

N 5 M 9 N 4 _ N 10
a) P(A)bang 5 b) P(B|A)bang Tk c) P(AB) bang TR d) P(B|A) bang TR

Mot cong ty ddu thau hai du 4n. Kha ning thing thau cac du an 1an lugt 13 0,4 va 0,5. Kha
nang théng thau ca hai du an1a 0,3. Goi 4, Blan luot 1a bién ¢ théng thau dy 4n 1 va dy 4n

2.
a) Hai bién ¢ A4 va B doc lap. , o
b) Biét cong ty thang thau dy an 1, thi x&c suat cong ty thang thau dy an 2 1a : 0,75

L r b r 4 2 2
¢) Biét cong ty khong thang thau du an 1, thi xac suat cong ty thang thau du an 2 la :5

d) Xac suat cong ty thing thiu dung 1 dy anla: 0,3
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Cau 6.

Mot hop chira 4 qua bong mau d6 va 6 qua bong mau xanh. Lay tir hop hai 1an lién tiép mdi
lan 1 qua bong. Goi A 1a bién co “Lan 2 lay dugc qua mau xanh”; B 1a bién c6 “ Lan 1 lay
dugc qua bong mau dé”. Khi do

. g 2
a) X4c suat xdy ra bien c6 B la: P(B)= 3

b) Xac suit xay ra bién ¢ Akhi B xay ra la: P(A\B)z%.

¢) X4c suat xay ra bién c6 Akhi Bkhong xay ra la: P(A \ E) = % .

d) X4c suét xdy ra ca bién cd 4 va B la: P(AB)= % :

PUNG SAI CONG THUC XS TOAN PHAN-CONG THUC BAYES

Cau 7.

Cho 4 va B 1a hai bién c6 cua cing phép thi, biét rang P(B)=0,3, P(4|B)=0,01 va
P(A|E) —0,02.
a) P(B)=0,07.

b) Cong thire xéc suét diy du 1a P(4)=P(B)P(4|B)+P(

=
=
=N
=

¢) Cong thirc xé4c sudt day dula P(4)= P(E)P(A|B)+P(B)P(A|§).

d) P(A4)=0,017.

Hop thu nhat chira 5 vién bi vang, 3 vién bi xanh. Hop thtr hai chirta 4 vién bi vang, 5 vién
bi xanh va 3 vién bi do. Liy ngau nhién 1 vién bi tir hop thir nhat bo vao hop thir hai, sau do
ldy ra 2 vién bi bat ky tir hop thi hai.

a) Xac suat dé 1y dugc bi xanh tir hop tha nhat 1a % .
b) Xac suit dé lay duoc bi vang tir hop tht nhat 1a % .
¢) Biét rang lay duoc bi mau xanh tir hop thir nhat. Xac suét dé 1y duoc 2 vién bi khac mau

tr hop thur hai la % .

d) Xac suat dé 1y duoc 2 bi vang tir hop thir hai 1a % .

Ciu 9: Ban Ngoc phai thyc hién hai thi nghiém lién tiép. Thi nghiém thir nhat cé x4c suat thanh cong

Cau 10.

1a 0,8. Néu thi nghiém th nhét thanh cong thi x4c suat thanh cong cua thi nghiém thir hai 1a
0,9. Néu thi nghiém thir nhat khong thanh cong thi xac suat thanh cong cta thi nghiém thir
hai chi 14 0,5. Xét cac bién cb sau:
Goi A 1a bién c6 “Thi nghiém thtr nhat thanh cong”.
Goi B 1a bién ¢ “Thi nghiém tht hai thanh cong”.
a) P(B|4)=0,9. b) P(Bl4)=0,5. ¢ P(4B)=0,72. d) P(4B)=0,1.
Chay Marathon 13 mén thé thao ma tai d6, nguoi choi s& hoan thanh quing dudng 42,195 km
trong khodng thoi gian nhat dinh. FM sub 4 1a thanh tich danh cho nhiing nguoi choi hoan
thanh quang dudong Marathon dudi 4 gio.
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Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

Trong CLB AKR, ty 1¢ thanh vién nam 13 72%, ty 1& thanh vién nit 1a 28% . D6i véi nam, ty

16 VDV hoan thanh Marathon sub 4 1a 32%; d6i véi nit ty I1¢ VDV hoan thanh sub 4 1a 3%.

Chon ngau nhién 1 thanh vién tr CLB AKR:

a) Khi VDV duoc chon la nam, xac suat dé VbV nay chua hoan thanh sub 4 cu ly Marathon

la 68%.

b) Xac suit dé thanh vién duoc chon dd hoan thanh sub 4 1a 22%.

¢) Xéc suat dé thanh vién duoc chon 13 nit dd hoan thanh sub 4 1a 2%.

d) Biét rang VDV duogc chon di hoan thanh sub 4, x4c sudt dé VDV d6 1a nam bang 96%.
Hop thi nhat co 1 vién bi xanh va 5 vién bi d6. Hop thi hai ¢6 3 vién bi xanh va 5 vién bi
d6. Céc vién bi 1a khac nhau. L4y ra ngau nhién dong thoi 2 vién bi tir hop thir nhat chuyén
sang hop tht hai. Sau d6 lai ldy ra ngiu nhién 2 vién bi tir hop thir hai.

a) Xac suat d¢ hai vién bi lay ra tir hop hai 1a bi dé bang 4—2 .

b) Xac suit dé hai vién bi ldy ra tir hop hai c6 1 bi d6 va 1 bi xanh bang é .

¢) Biét rang hai vién bi l4y ra tir hop thir hai 13 bi d6. Xéac suat dé 2 vién bi ldy ra tir hop thu
nhit ciing 12 bi 6 bang %

d) Biét rang hai vién bi 1dy ra tir hop thi hai c6 1 bi d6 va 1 bi xanh. Xac suit dé 2 vién bi lay
ra tir hop thir nhét ciing ¢6 1 bi 6 va 1 bi xanh bang %

Mot doanh nghi€p c6 45% nhan vién la nit. Ti 1€ nhan vién nit va ti 1 nhan vién nam mua

bao hiém nhén tho lan lugt 12 7% va 5%. Chon ngﬁu nhién mgt nhan vién cua doanh nghiép

a) Xac suat nhan vién dugc chon c6 mua bao hiém nhan tho 13 0,061.

b) Biét réng nhan vién duoc chon ¢6 mua bao hiém nhan tho. X4c suit nhan vién d6 1a nam

a 2>

118

¢) Biét réng nhan vién duge chon c6 mua bao hiém nhan tho. Xac suit nhan vién dé 1a nit 1a
63

118

d) Biét réng nhén vién dugce chon c6 mua bao hiém nhéan tho. Khi d6 nhéan vién d6 1a nam

nhiéu hon 14 nit.

Mot ctra hang chi ban hai loai dién thoai 1a Samsung va Iphone. Ty 1¢ khach hang mua dién

thoai Samsung 1a 75% . Trong sb cac khach hang mua dién thoai Samsung thi c6 60% mua

kém 6p dién thoai. Ty 18 khach hang mua dién thoai Iphone kém 6p dién thoai trong s6 nhimng

khach hang mua dién thoai Iphone 1a 30%.

a) Xéc suat mot khach hang mua dién thoai Samsung 13 0,75.

b) Xac suat dé mot khach hang mua dién thoai Iphone 1a 0,15.

¢) Xac suat dé mot khach hang mua 6p dién thoai biét rang khach hang d6 da mua dién thoai

Samsung 1a 0,6, xac suat d& mot khach hang mua &p dién thoai biét rang khach hang d6 da

mua Iphone 14 0,3.

d) Xac sut mot khach hang mua dién thoai kém dp 1a 0,525.
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Cau 14.

Cau 15.

Mot cin bénh c6 2% dan s6 mac phai. Mot phuong phap chan doan dugc phat trién co ty 18
chinh xéc 1a 99%. Vi nhiing nguoi bi bénh, phuong phap nay sé& dua ra két qua duong tinh
99% s6 trudng hop. Véi ngudi khong mic bénh, phuong phép nay ciing chuan doan dung
97%. Lay mot nguoi di kiém tra.

a) Xac suat dé ngudi d6 méc bénh khi chua kiém tra 1a 0,02.

b) Xac suit két qua duong tinh néu nguoi d6 méc bénh 13: 0,99.

¢) Xéc suat két qua duong tinh néu ngudi d6 khéng mic bénh 1a: 0,01 .

d) Biét réng da co két qua chuan doan la duong tinh, xac suét dé nguoi do thuc su bi bénh 1a
0,25

Mot chiéc hop c6 50 vién bi, trong d6 ¢6 30 vién bi mau do va 20 vién bi mau vang; cac
vién bi ¢6 kich thudc va khdi lugng nhu nhau. Sau khi kiém tra, nguoi ta thay c6 80% sd
vién bi mau do danh s6 va 60% sb vién bi mau vang cé danh s, nhitng vién bi con lai
khong danh sb. LAy ra ngau nhién mot vién bi trong hop.

a) X4c suat dé 1ay dugc bi danh s6 c6 mau vang 13 0,6 .

b) Xac suat dé 1y duoc bi khong dénh s c6 mau do 1a 0,8.

¢) Xac suit dé vién bi dugc léy ra c6 danh s6 1a 0,36.

’ A A 1A A . \ 5 r ’ A 1x 2
d) Xac suat dé lay vién bi mau do c6 danh so l1a 3

Céu 16: C6 hai doi thi ddu mon ban sung. Doi I co 8 van dong vién, doi II co 10 van dong vién. Xac

suat dat huy chuong vang cia mdi van dong vién doi I va doi II tuong tng 1a 0,6 va 0,55.
Chon ng?lu nhién moyt van dong vién.

a) Xac suat dé van dong vién chon ra thuoc doi I 1a %
b) Xac suat khong dat huy chuong vang ctia mdi van dong vién doi I11a 0,45

¢) Xac suat dé van dong vién nay dat huy chuong vang 1a 103

180
d) Gia str van dong vién dugc chon dat huy chuong vang. Xéc suit dé van dong vién nay
thuge doi 1 1a >
103
DAP AN
1 2 3 4 5 6 7 8
DSSS DDSD SSDD DDSD SDSD DSDD SDSD DSDS
9 10 11 12 13 14 15 16
DSDb DSSD DSDS SDDS DSDD DDSS DSSD SDDD

TRA LOI NGAN XAC SUAT CO PIEU KIEN

C A 1 X . a . a
Cau 1. Cho hai bién ¢c6 4,B c6 P(B)=0,6; P(AnB)=0,2. Biét xac suat P(A|B):Z vei - 1a

phan s téi gian va b>0. Tinh 3a +4b. PS: 15
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Cau2. Cho hai bién c¢6 A,B co xic sudt P(A)=0,4,P(B)=0,6;P(AB)=0,2. Xac suat
- a a y
P(4| B):Z véi - 14 phin s6 t6i gidn. Tinh M =’ +57. DS: 13

Ciau3: Cho2biéncd 4 va B co P(4)=0,5; P(B)=0,8; P(A‘E) =0,6. Tim P(A|B) DS: 0,475

Cau 4 . Trong ki kiém tra mén Toan ciia mot truong THPT ¢ 400 hoc sinh tham gia, trong d6 c6
190 hoc sinh nam va 210 hoc sinh nit. Khi cong bd két qua cua ki kiém tra do, c6 100 hoc sinh dat
diém gioi, trong d6 c6 48 hoc sinh nam va 52 hoc sinh nit. Chon ra ngau nhién mot hoc sinh trong
$6 400 hoc sinh d6. Tinh x4c suit dé hoc sinh duoc chon ra dat diém gioi, biét réng hoc sinh do 1a
nir (1am tron két qua dén hang phan tram). PS: 0,25 .

Cau 5. Mot nhom c6 5 hoc sinh nam va 4 hoc sinh nir tham gia lao dong trén san truong. Co gido
chon ngiu nhién ddng thoi hai ban trong nhém di tudi cdy. Tinh xac suat dé hai ban duoc
chon c6 cung gioi tinh, biét rﬁng ¢6 it nhat mot ban nam duoc chon. (Két qua lam tron dén
hai chir s6 thap phan). PS: 0,33
Céu 6: Mot binh dung 50 vién bi kich thude, chét liéu nhu nhau, trong d6 30 vién bi xanh va

20 vién bi tring. Ly ngu nhién ra mot vién bi, rdi lai Iy ngiu nhién mot vién bi nita. Tinh x4c xudt
dé 1y duoc mot bi xanh & lan thir nhat va mot vién bi tring & 1an th hai. (Két qua lam tron dén hang
phan trim). PS: 0,24
Cau7: Co 40 phiéu thi Toan 12, mdi phiéu chi c6 mot cdu hoi, trong d6 c6 13 cau hoi 1y thuyét (gom
5 cau hoi kho va 8 cau hoi d&) va 27 cau hoi bai tap (gom 12 cau hoi kho va 15 cau hoi dé).
Lay ngiu nhién ra mot phiéu. Tim xé4c suét rat dugc cau hoi 1y thuyét, biét rang do 1a cau hoi
kho. (Két qua 1am tron dén hang phan trim) DS: 0,29

Cau 8: Lop 12A ¢6 30 hoc sinh, trong d6 c6 17 ban nit con lai 1a nam. C6 3 ban tén Minh, trong do6 cé
1 ban nir va 2 ban nam. Thay gi4do goi ngau nhién 1 ban 1én bang. X4c suat dé ban duoc goi

tén Minh, nhung véi diéu kién ban d6 1a nam bang % (voi % 1a phén s6 t6i gian). Tinh gia tri
biéuthic T=a+b. DS T=15. ‘ o ,
Cau 9: Trong mot cudc thi, thi sinh dugc phép thi 3 lan. Xac suat 1an dau vuot qua ki thi 1a 0,9. Néu
truot 1an dau thi xac suit vuot qua ki thi lan hai la 0,7. Néu truot ca hai 1an thi xac suat vuot
qua ki thi ¢ 1an ba 1a 0,3 . Tinh x4c suat dé thi sinh thi ddu. (Két qua lam tron dén hang phan
tram) DS 0,98.

Céau 10. Mot cong ty bao hiém nhén thay c6 51% sb ngudi mua bao hiém 6 t6 1a nam, va c6 33% sb
nguoi mua bao hieém 6 t6 1a nam trén 50 tudi. Biét mot ngudi mua bao hiém 6 t6 1a nam, tinh
xac suat nguoi do trén 50 tudi (Iam tron dén hang phan tram).  DS: 0,65.

TRA LOT NGAN-CT XS TOAN PHAN-CONG THUC BAYES
Céu 11: Trong hoi thao, xac suit chon dugc mot nguoi trinh bay bao cdo bang tiéng anh 13 0,6 . Xac
suét dé chon mot nguoi trinh bay l1a ntr 1a 0,4 . Xac xuét dé chon duoc mot nhudi trinh bay
bdo c4o bang tiéng anh biét nguoi d6 13 nir 1a 0,3 . Tinh x4c suat dé chon dugc mot ngudi la

nit sao cho ngudi d6 c6 thé trinh bay bao céo bang tiéng anh. Tra 10i: 0,2
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Cau 12: Théng ké hd so 250 hoc sinh khdi 10 trong do c6 150 hoc sinh nit va 100 hoc sinh nam. Sau

Cau 13.

Cau 14.

Cau 15.

Cau 16.

Cau 17.

Cau 18.

Cau 19.

Cau 20.

khi théng ke, két qua c6 60% hoc sinh nit 1a doan vién, 50% hoc sinh nam la doan vién;
nhiing hoc sinh con lai khong 12 doan vién. Chon ngau nhién mot hoc sinh trong 250 hoc sinh
khéi 10. Tinh x4c sudt dé hoc sinh duoc chon la doan vién.  Tra 1oi: 0,56

Tai mot dja phuong c6 500 ngudi cao tudi, bao gdm 260 nam va 240 nir. Trong nhém ngudi
cao tudi nam va nit 1an lugt c6 40% va 55% bi bénh tiéu duong. Chon ngau nhién mot nguoi.
Xéc suit dé chon dugc mot ngudi khong bi bénh tiéu duong 1a bao nhiéu? (két qua lam tron
dén hang phan tram). Tra 1oi: 0,53

Mot hop c6 80 vién bi, trong do ¢ 50 vién bi mau do va 30 vién bi mau vang; cac vién bi ¢
kich thudc va khdi lwong nhu nhau. Sau khi kiém tra, ngudi ta thay c6 90% sé vién bi mau
d6 duge danh s6 va 50% s vién bi mau vang dugc danh s, nhing vién bi con lai khong danh
sd. LAy ra ngau nhién mot vién bi trong hop. Tinh xac suat dé vién bi duoc iy ra co danh sb
(két qua dé dudi dang s6 thap phan va lam tron dén hang phan trim) .  Tra loi: 0,75.

Mot 16 linh kién c6 chira 40% linh kién do nha may I san xuét va 60% linh kién do nha may
II san xuat. Biét ti 1¢ phé phém cuanha may [, I1 1an luot 1a 3%, 4%. Mot khach hang léy ngﬁu
nhién mot linh kién tir 16 hang d6. Tinh xac suat dé linh kién duoc 1y ra 1a linh kién t6t ( két
qua dé dudi dang s6 thap phan va 1am tron dén hang phan tram) . Pap sb: 0,96.

C6 hai hop béng ban, cac qua bong ban ¢ kich thude va hinh dang nhu nhau. Hop thir nhét
¢6 3 qua bong ban mau tring va 2 qua bong ban mau vang. Hop thar hai c6 6 qua bong ban
mau tring va 4 qua bong ban mau vang. Ly ngiu nhién 4 qua bong ban ¢ hop thir nhat bo
vao hop thtr hai rdi 14y ngu nhién 1 qua bong ban & hop thir hai ra. Tinh xac suat dé 1iy duoc
qua bong ban mau vang tir hop thi hai. Pap sé: 0,4

Trong mét dot nghién ctru ty 18 ung thu do hiit thude 14 gdy nén, ngudi ta thiy rang tai tinh
Ha Nam ti I¢ nguoi dan cua tinh nghién thude 14 1a 20%; ti 18 nguoi bi bénh ung thu trong )
nguoi nghién thudce 14 14 70%, trong sb nguoi khong nghién thude 14 14 15%. Hoi khi gap mot
ngudi bi bénh ung thu tai tinh nay thi x4c suat nguoi d6 nghién thudc 14 1 bao nhiéu ( két

qua 1am tron dén hang phan trim)? Pap sb: 0,54

Mot doi ban sung gdm c6 8 nam va 2 nit. Xac suat ban trang cta cac xa thu nam 13 0,8 con
cua céc xa thi nit 14 0,9. Chon ngu nhién mot xa thi ban mot vién dan va xa thu d6 da bin
trang. Tinh x4c suét (1am tron dén hang phan trim) dé xa thu d6 1a nit? Pap sb: 0,22
Mot nha may san Xuét bong den co ti 1€ bong den dat tiéu chuén 1a 80%. Trudc khi xuét ra thi
truong, moi bong dén déu dugc kiém tra chat lugng. Vi sy kiém tra khong thé tuyét ddi hoan
hao nén ti I¢ cong nhan mdt bong den dat tieu chuén 13 0,9 va ti 1& loai bo mot bong hong 1a

0,95. Hay tinh ti 1& bong dat tiéu chuan sau khi qua khau kiém tra chat luong. Pap s6: 0,73
Mot 16p hoc co sb hoc sinh nit chiém 45% téng sb hoc sinh ca 16p. Cudi nam téng Kkét, 16p
hoc d6 co ti 1€ hoc sinh gidi 1a nir 1a 30%, hoc sinh gidi la nam chiém 40%. Gido vién chu
nhiém can chon 1 hoc sinh cua 16p dé dai dién cho 16p 1én nhan thuong.

a. Tinh x4c suat dé hoc sinh dugc chon 1a hoc sinh gidi.
b. Biét ré‘mg hoc sinh dugc chon 1a hoc sinh gidi. Tinh xac suit dé em d6 1a nir.
Chu y: Cac két qua 1am tron dén hang phan trim. Pap so6: 0,38.

-Hét-
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